Barem
FAZA LOCALA ,clasa a Va

FEBRUARIE 2015

(7p).1. Ana, Barbu , Cristian si Dragos au impreund o suma S lei,
1782<S<2303, S multiplu de 403. Ana are cu 2 lei mai putin decét Dragos,
Barbu are cu 4 lei mai mult decat Ana, iar Dragos are jumatate din suma lui
Cristian. Aflati care este suma fiecarui copil.

Solutie:
Notam cu a, b,c,d sumele copiilor astfel incat, S= Myps, 1782< My43<2303,
S=2015, atb+ct+d=2015 2p
Astfel, se pot exprima relatiile a=d-2, b=a+4,d=c:2 Ip
de unde avem ca a=d-2, b=d+2 si c=2d lp
d-2+d+2+2d+d=2015=>5d=2015=>d=403 2p
=>a=401, b=405, c=806 Ip

(7p). 2.Prin impartirea numerelor naturale ab, b, ca, scrise in baza 10, la

acelasi numar natural nenul, se obtin caturile b, ¢, respectiv a si resturile c,
a, respectiv b.
a) Determinati Tmpartitorul.

b) Aratati ca numarul abe este multiplude 111.

Solutie:
a) Din TIR: D={' C +R, R<i, rezulta:
ab=xeb+c=10a+b=xeb+c Ip
bc=xec+a=10b+c=xec+a 1p
ca=xea+b=10c+a=xea+b, 1Ip
iar prin adunare membru cu membru rezultd 11(a+b+c)=(x+1)(a+b+c) de
unde x=10. Ip
b) Se arati ci a=b=c prin inlocuirea lui x cu 10 in relatiile din TIR , de unde
rezulta divizibilitatea cu 111. 3p

(7p).3. Timp de 10 de zile, Andreea a plantat flori. In fiecare zi a plantat de
doua ori mai multe flori decat in ziua precedenta. Stiind cd in prima zi a
plantat o floare, aflafi:

a) Cate flori a plantat in a saptea zi? Dar in total?



b) In cite si in care zile a plantat Andreea un numar patrat perfect de
flori?

Solutie:
a) Scrierea sirului ce reprezinta numarul de flori plantate zilnic
1,24, 2% ...2° 1p
In a saptea zi a plantat 2° flori, adicd 64 plante. Ip
Calculul sumei 1+2'+2%+2°+2*4+2°+2%427+28+2°=2""-1
In total a plantat :

142" 422423 +2%42°+20427+284+2°=2"°-1=1024-1=1023(flori) 2p
b) Termenii sirului de la punctul a)
1=1%, 2%.2* =(2%)*, 2°=(2%)* si 2°=(2*)* sunt patrate perfecte 2p
Deci, in prima zi, a treia z1, a cincea zi, a saptea zi $ia noua zi s-au
plantat un numar patrat perfect de flori, in total in cinci zile. Ip

(7p). 4. Aratati cd numarul 78°°°+68>°" este divizibil cu 73.

Solutie:
Folosind formulele: (a+b)"= M,+b" 2p
§1 (a_b)2n+l: Ma _ b2n+1 2p
Rezulta ca:
782015=(73+5)20520\, 1452015 5 682015= (73-5)2019=M;-52015 2p

care prin adunare conduc la divizibilitatea ceruta. Ip



